EJERCICIOS SELECTIVIDAD ANDALUCIA BLOQUE GEOMETRIA

2009/1/A/4

|
N

r+y

Ejercicio 4.- Considera el punto A(1, —2,1) y la recta r definida por las ecuaciones { %+y+z

I
~

(a) [1 punto] Halla la ecuacién del plano perpendicular a r que pasa por A.

(b) [1’5 puntos] Calcula la distancia del punto A a la recta, r.

2009/1/B/4

Ejercicio 4.- [2°5 puntos] Considera la recta r definida por

Y = -1
20— 2 = 2

y la recta s definida por

I

T 443X
y = 3-2X
z = 544X

Halla la ecuacién del plano que contiene a r y es paralelo a s.

2009/2/A/4

z+4+1

Ejercicio 4.- Considera el punto P(1,0,0), la recta » definida por z —3 = % = y la recta s

definida por (z,y,2) = (1,1,0) + A(-1,2,0).
(a) [1°25 puntos] Estudia la posicién relativa de r y s.

(b) [1’25 puntos] Halla la ecuacién del plano que pasando por P es paralelo ar y s.

2009/2/B/4

Ejercicio 4.- Considera la recta r definida por

z—y+3 =
z+y—2z—-1 = 0

(o]

v la recta s definida por
2y+1 =0
z—-2z+3 = 0

(a) [1’5 puntos] Determina la ecuacién del plano que contiene a r y es paralelo a s.

(b) [1 punto] ;Existe algin plano que contenga a r y sea perpendicular a s? Razona la respuesta.

IES TRASSIERRA Fco Luque Dpto. Matematicas Pagina 1



2009/3/A/4

r = 1
Ejercicio 4.- [2’5 puntos] Se considera la recta r definida por { y = 1 y la recta s definida
z = A—2
r = p
por ¢ y = p—1 Hallala ecuacién de la recta perpendicular comin a 7y s.
z = =1
2009/3/B/4
o e . . . z+y = 2
Ejercicio 4.- Considera la recta r definida por vtz = 0 y la recta s que pasa por los puntos

A(2,1,0) y B(1,0,-1).
(a) [1 punto] Estudia la posicién relativa de ambas rectas.

(b) [1’5 puntos] Determina un punto C de la recta r tal que los segmentos CA y CB sean perpendi-

culares.
2009/4/A/4
s e . . . z—-2y—1 0
Ejercicio 4.- Considera el punto P(1,0,—2), la recta r definida por Yt z—2 0o Y el plano 7

de ecuacién 2z +y+3z2—1=0.

(a) [1’25 puntos] Halla la ecuacién del plano que pasa por P, es paralelo a 7 y es perpendicular a .

(b) [1°25 puntos] Halla la ecuacién de la recta que pasa por P, corta a r y es paralela a .

2009/4/B/4

Ejercicio 4.- Considera el plano 7 de ecuacién 3z -2y —2z=17 v la recta r definida por

z—2 y+1 2-2
2 1 T 2

(a) [1°25 puntos] Determina la ecuacién del plano paralelo a m que contiene a 7.

(b) [1°25 puntos] Halla la ecuacién del plano ortogonal a m que contiene a 7.

2009/5/A/4

Ejercicio 4.- [2’5 puntos] Halla la ecuacién de la recta que pasa por el punto A(1,1,—1), es paralela
al plano de ecuaciébn z—y-+ 2z =1 y corta al eje Z.

2009/5/B/4

3z +2y 0
3z+2z =0

Ejercicio 4.- Sea la recta r definida por {

(a) [1 punto] Determina la ecuacién del plano perpendicular a r que pasa por el punto P(1,1,1).

(b) [1’5 puntos] Halla los puntos de r cuya distancia al origen es de 4 unidades.
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2009/6/A/4

Ejercicio 4.- Sean la recta r definida por ey = =2 y la recta s definida por m = !
r—2z = -3 2y — 2z

Il
|
o

(a) [1 punto] Estudia la posicién relativa de r y s.

(b) [1’5 puntos] Halla la ecuacién del plano que contiene a s y es paralelo a r.

2009/6/B/4

Il
—

r+y+22

Ejercicio 4.- 1 t 2,3 — i
Jjercicio Sea el punto P(2,3 — 1) y la recta r definida por { o2 —dz = 1

(a) [1°25 puntos] Halla la ecuacién del plano que pasa por P y contiene a .

(b) [1°25 puntos] Halla el punto de r que est4 mas cerca de P.

2008/1/A/4

Ejercicio 4.- Los puntos A(-2,3,1), B(2,-1,3) v C(0,1,—2) son vértices consecutivos del
paralelogramo ABCD.

(a) [1 punto] Halla las coordenadas del vértice D.
(b) [1 punto] Encuentra la ecuacién de la recta que pasa por B y es paralela a la diagonal AC.

(c) [0°5 puntos] Halla la ecuacién del plano que contiene a dicho paralelogramo.

2008/1/B/4

2 Yy — = 2
Ejercicio 4.- Sea la recta r dada por { Tty - mz
rT—y—z =-—-m
v el plano w definido por z+my —z=1
(a) [1 punto] ;Existe algtin valor de m para el que 7 y r son paralelos 7

(b) [1 punto] ;Para qué valor de m estd la recta contenida en el plano 7

(c¢) [0°5 puntos] ;Cu4l es la posicién relativa de la recta y el plano cuando m =07

2008/2/A/4

r—z =-1

jercicio 4.- Sea | & ads .
Ejercicio 4.- Sea la recta s dada por {2_!;+2 _

(a) [1’25 puntos] Halla la ecuacién del plano m que es paralelo a la recta s y que contiene a la recta
r,dadapor rz—-1=-y+2=2-3

(b) [1’25 puntos] Estudia la posicién relativa de la recta s y el plano w2, de ecuacién = +y = 3,
vy deduce la distancia entre ambos.
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2008/2/B/4

Ejercicio 4.- Dados los puntes A(1,1,0), B(1,1,2) y C[1,—-1,1).
(a) [L’5 puntos] Comprueha que no estdn alineados y calcula el drea del tridangulo que determinarn.

(b) 1 punto| ITalla la ecuacién del plano que contiene al punto A y es perpendicular a la recta
determivada por By O

2008/3/A/4

Ejercicio 4.- Dada la recta r definida por

;1‘—1_;1;—0—1_2—2
2 3 1

(a) [1°25 puntos] Halla la ecuacién del plano que pasa por el origen y contiene a r.

(b) [1°25 puntos] Halla la ecuacidn del plano que pasa por el origen v es perpendicular a r.

2008/3/B/4

Ejercicio 4.- [2°5 puntos| Dados los puntos A(2,1,1) v B(0,0, 1), halla los puntos C en el eje OX tales
que el area del triangulo de vértices A, B v (' es 2.

2008/4/A/4

Ejercicio 4.- Considera la recta r definida por { 3

2r—z =3

v la recta s definida por {
y =0

(a) [1 punto] Estudia la posicién relativa de r y s.

(b) [1’5 puntos] Halla la ecuacién general de un plano que contiene a s v es paralelo a r.

2008/4/B/4

x =1

Ejercicio 4.- [2°5 puntos] Sea la recta r definida por { Py =0

v sean los planos mq, de ecuacion x +y + 2 = 0, v ma, de ecuacién y + z = 0. Halla la recta contenida en
el plano 7, que es paralela al plano 79 y que corta a la recta r.

2008/5/A/4

Ejercicio 4.- Se sabe que los planos de ecuaciones = + 2y + bz = 1, 22 + y + bz = 0,
3x 4+ 3y — 22 = 1 se cortan en una recta r.

(a) [1°25 puntos] Calcula el valor de b.

(b) [1725 puntos] Halla unas ecuaciones paramétricas de r.
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2008/5/B/4

Ejercicio 4.- [2’5 puntos] Dados los puntos A(2,1,—1) y B(—2,3,1) y la recta r definida por las

ecuaciones
z—y—z =-1
3r—2z =-5

halla las coordenadas de un punto de la recta r que equidiste de los puntos A y B.

2008/6/A/4

Ejercicio 4.- Se considera la recta v definida por mz=y=2+42, (m#0),

: s —4 :
y la recta s definida por L =y 1= %

(a) [1’5 puntos] Halla el valor de m para el que r v s son perpendiculares.

(b) [1 punto] Deduce razonadamente si existe algin valor de m para el que r v s son paralelas.

2008/6/B/4

Ejercicio 4.- Considera los puntos A(2,0,1), B(—1,1,2), ¢(2,2,1) y D(3,1,0).
(a) [1 punto] Calcula la ecuacién del plano 7 que contiene a los puntos B, C'v D.

(b) [1’5 puntos] Halla el punto simétrico de A respecto del plano .

2007/1/A/4

Ejercicio 4.- Considera el plano 7 de ecuacién 2z 4+ 2y — z — 6 = 0 y el punto P(1,0,—1).
(a) [1°25 puntos] Calcula la recta que pasa por el punto P y es perpendicular al plano 7.

(b) [1’25 puntos] Encuentra el punto simétrico de P respecto del plano .

2007/1/B/4

Ejercicio 4.- Considera el plano 7 de ecuacién 2z + 2y — 2 — 6 = 0 y la recta r definida por

:r:fl_erl_z

2 -1 2

(a) [1'25 puntos] Calcula el 4rea del tridngulo cuyos vértices son los puntos de corte del plano 7 con
los ejes de coordenadas.

(b) [1°25 puntos] Calcula, razonadamente, la distancia de la recta r al plano .

2007/2/A/4

Ejercicio 4.- Considera los planos de ecuaciones z —y+2=0 y xz+y—z=2.

(a) [1 punto] Determina la recta que pasa por el punto A(1,2,3) vy no corta a ninguno de los planos
dados.

(b) [1’5 puntos] Determina los puntos que equidistan de A(1,2,3) y B(2,1,0) y pertenecen a la recta
interseccién de los planos dados.
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2007/2/B/4

Ejercicio 4.- Considera los puntos A(0,3,—1) y B(0,1,5).

(a) [1’25 puntos] Calcula los valores de z sabiendo que el tridngulo ABC de vértices A(0, 3, —1), B(0,1,5)
y C(z,4,3) tiene un 4ngulo recto en C.

(b) [1’25 puntos] Halla la ecuacién del plano que pasa por los puntos (0,1,5) v (3,4,3) y es paralelo

. . r—y+z =0
a la recta definida por las ecuaciones %ty =3
2007/3/A/4
Ejercicio 4.-
-2 —k 2 -1 -3
Sea r la recta definida por z _y r_Z y s la recta definida por T _ Y =z .
3 4 5 -1 2 3

(a) [1’25 puntos] Halla k sabiendo que las rectas r y s se cortan en un punto.

(b) [1’25 puntos] Determina la ecuacién del plano que contiene a las rectas r y s.

2007/3/B/4

Ejercicio 4.- [2’5 puntos]
Halla la ecuacién de la recta contenida en el plano de ecuacién x + 2y + 3z — 1 = 0 que corta perpendi-

. r=2z+4
cularmente a la recta definida por { y=2:1+3 el punto (2,1, -1).
2007/4/A/4
Ejercicio 4.-
. . z—1 Y z—1 .
Considera la recta r definida por —— = = = v el plano 7 de ecuacién 2r — y + 8z = 0.

2
Determina « y 3 en cada uno de los siguientes casos:

(a) [1 punto] La recta r es perpendicular al plano .

(b) [1’5 puntos] La recta r estd contenida en el plano .

2007/4/B/4

Ejercicio 4.- [2’5 puntos] Calcula la distancia del punto P(1,—3,7) a su punto simétrico respecto de

la recta definida por
r—y—2—-2 =0
r4+y—z+6 =0 [

2007/5/A/4

Ejercicio 4.-

(a) [1’5 puntos] Encuentra la ecuacién de la recta r que pasa por el origen de coordenadas y es paralela
a los planos m; de ecuacién z + y+ 2z = 3v3 y m de ecuacién —z 4+ y+ 2z = 2.

(b) [1 punto] Halla la distancia de la recta r al plano .
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2007/5/B/4

. . . 2 —y =5
Ejercicio 4.- Considera el punto P(1,0,—2) y la recta r definida por { Qrty—dr —7

(a) [1’5 puntos] Determina la recta perpendicular a r que pasa por P.

(b) [1 punto] Halla la distancia entre el punto P y su simétrico ) respecto de la recta r.

2007/6/A/4

Ejercicio 4.- Considera el plano 7 de ecuacién 2z 4+ 2y — z — 6 = 0 y el punto P(1,0,-1).
(a) [1°25 puntos] Calcula la recta que pasa por el punto P y es perpendicular al plano 7.

(b) [1’25 puntos] Encuentra el punto simétrico de P respecto del plano .

2007/6/B/4

Ejercicio 4.- Considera el plano 7 de ecuacion 2x + 2y — z — 6 = 0 y la recta r definida por

x—l_y—i—l_z

2 -1 2

(a) [1’25 puntos] Calcula el 4rea del tridngulo cuyos vértices son los puntos de corte del plano 7 con
los ejes de coordenadas.

(b) [1’25 puntos] Calcula, razonadamente, la distancia de la recta r al plano .

2006/1/A/3Y 4

Ejercicio 3. Sean 7 = (2,2,0), T = (2, -2,1) v W = (2, —x, —4z) tres vectores de B
(a) [1 punto] Determina los valores de x para los que los vectores son linealmente independientes.

(b) [1’5 puntos] Halla los valores de x para los que los vectores son ortogonales dos a dos.

= a-+1t .
) . ., or—1 2z
Ejercicio 4. Sea » la recta de ecuacién y = 1-—2t vy slarecta de ecuacion = ? =3
z = 4—t )

(a) [1’5 puntos] Calcula el valor de a sabiendo que las rectas r y s se cortan.

(b) [1 punto] Calcula el punto de corte.

2006/1/B/4

Ejercicio 4. [2’5 puntos] Halla un punto A de la recta r de ecuacién * = y = z y un punto B de la

recta s de ecuacién = = il =z —5 de forma que la distancia entre A y B sea minima.
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2006/2/A/4

r = 0
z—3 que

Ejercicio 4. [2°5 puntos] Determina los puntos de la recta r de ecuaciones { 1
y— =

equidistan del plano 7 de ecuacién x + z = 1 y del plano ' de ecuacién y — z = 3.

2006/2/B/4

Ejercicio 4. Considera los puntos A(1,0,—-2) y B(—2,3,1).
(a) [1 punto] Determina los puntos del segmento AB que lo dividen en tres partes iguales.

(b) [1’5 puntos] Calcula el drea del tridngulo de vértices A, B y C, donde C' es un punto de la recta
de ecuacion —x =y — 1 = 2. ;Depende el resultado de la eleccion concreta del punto C7

2006/3/A/4
. . . . . ., T—5H z—6
Ejercicio 4. Considera el plano 7 de ecuacién 2x+y—2z+2 = 0 y larecta r de ecuacién =y=
_ m
(a) [1 punto] Halla la posicién relativa de r y 7 segiin los valores del parametro m.
(b) [0*75 puntos| Para m = —3, halla el plano que contiene a la recta r y es perpendicular al plano .
(c¢) [0°75 puntos] Para m = —3, halla el plano que contiene a la recta r y es paralelo al plano .
2006/3/B/4
Ejercicio 4. Considera el punto P(3,2,0) y la recta r de ecuaciones T+y-z-3 =0
e T+ 2241 =0
(a) [1 punto] Halla la ecuacién del plano que contiene al punto P y a la recta r.
(b) [1’5 puntos] Determina las coordenadas del punto @ simétrico de P respecto de la recta r.
2006/4/A/4
e e Lo T—=5 y+2 =z 3z—-2y+2z = 2
Ejercicio 4. Sea r la recta de ecuacién == =1 v & la recta dada por { s+ -3 = 2

(a) [1’5 puntos| Determina la posicién relativa de ambas rectas.

(b) [1 punto] Halla la ecuacién del plano que contiene a la recta v es paralelo a la recta s.

2006/4/B/4

r+y+z = 1

Ejercicio 4. Considera la recta r de ecuaciones { T—%+3: — 0

(a) [1°25 puntos] Determina la ecuacién del plano que contiene a la recta r y no corta al eje OZ.

(b) [1°25 puntos] Calcula la proyeccién ortogonal del punto A(1,2, 1) sobre la recta 7.
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2006/5/A/4

-3
Ejercicio 4. Considera los puntos A(2,1,2) y B(0,4,1) y la recta r de ecuacién x =y — 2 = z 5

(a) [1’5 puntos| Determina un punto C de la recta r que equidiste de los puntos A y B.

(b) [1 punto] Calcula el drea del tridngulo de vértices ABC.

2006/5/B/4

Ejercicio 4. [2’5 puntos] Halla la ecuacién de un plano que sea paralelo al plano 7 de ecuacién
£+ y+2z=17y forme con los ejes de coordenadas un tridngulo de drea 18v/3 .

2006/6/A/4

r—1 y+2 =z-3

Ejercicio 4. [2’5 puntos] Sea la recta r de ecuacién 1 3 1 v el plano 7 de ecuacién

x—1y+2z+1=0. Calcula el area del tridangulo de vértices ABC, siendo A el punto de corte de la recta r

y el plano 7, B el punto (2,1, 2) de la recta 7 y C la proyeccién ortogonal del punto B sobre el plano 7.

2006/6/B/4

Ejercicio 4. [2’5 puntos]| Halla las ecuaciones paramétricas de una recta sabiendo que corta a la recta r
de ecuacién x = y = z, es paralela al plano 7 de ecuacién 3z + 2y —z = 4 y pasa por el punto A(1,2,—1).

2005/1/A/4

r+2y==6

Ejercicio 4. Considera el punto P(2,0,1) v la recta r = { .9

(a) [1 punto] Halla la ecuacién del plano que contiene a P v a r.

(b) [1’5 puntos] Calcula el punto simétrico de P respecto de la recta r.

2005/1/B/4

Ejercicio 4. Sean los vectores
v =(0,1,0), w3 =(2,1,-1) y wvz=1(23, 1)
(a) [0°75 puntos] ;Son los vectores v7, v v U3 linealmente dependientes?

(b) [0°75 puntos]| ;Para qué valores de a el vector (4,a + 3, —2) puede expresarse como combinacién

lineal de los vectores v{,vs y v3?

(c¢) [1 punto] Calcula un vector unitario y perpendicular a v; v vs.

2005/2/A/4

... ; 20—y—1=0
Ejercicio 4. Sea el punto P(1,0,—3) v la recta r = { Y
x+2z=0.
(a) [1 punto] Halla la ecuacién del plano que contiene a P v es perpendicular a r.

(b) [1'5 puntos] Calcula las coordenadas del punto simétrico de P respecto de 7.
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2005/2/B/4

Ejercicio 4. Se sabe que los puntos A(m,0,1), B(0,1,2), C(1,2,3) y D(7,2,1) estdn en un mismo plano.
(a) [1'5 puntos] Halla m y calcula la ecuacién de dicho plano.

(b) [1 punto] ;Estan los puntos B, C'y D alineados?

2005/3/A/4

Ejercicio 4. Se sabe que las rectas

_Jz+ty—2-3=0 ) o Jar+06y+6=0
"1l z+2y—2=0 Yo STl z—22+2=0

son paralelas.
(a) [1’5 puntos] Calcula a.

(b) [1 punto] Halla la ecuacién del plano que contiene a las rectas r y s.

2005/3/B/4

L . +2-2=0
Ejercicio 4. Considera las rectas r = T : v s
r—y—1=10

T z
Ty 1=2
2~ Y 3
(a) [1’25 puntos| Halla la ecuacién del plano m que contiene a s y es paralelo a r.

(b) [1°25 puntos] Calcula la distancia de la recta r al plano .

2005/4/A/4

Ejercicio 4. [2’5 puntos] Calcula la distancia entre las rectas

z = 642X 9% —3y+1 =10
r=4¢ y = 1-—2A v 5=19 3, 9 -0
s o= 5T\ STy me=

2005/4/B/4

Ejercicio 4. Sean A(—3,4,0), B(3.6,3) y C(—1,2, 1) los vértices de un triangulo.
(a) [0’75 puntos] Halla la ecuacién del plano 7 que contiene al tridgngulo.

(b) [0"75 puntos] Halla la ecuacién de la recta que es perpendicular a # y pasa por el origen de
coordenadas.

(¢) [1 punto] Calcula el drea del tridngulo ABC'

2005/5/A/4

Ejercicio 4. Considera el punto A(0, -3, 1), el planowm = 22—2y+32 =0ylarectar = ax+3 =y =
(a) [1 punto] Determina la ecuacién del plano que pasa por A y contiene a 7.

(b) [1’5 puntos] Determina la ecuacién de la recta que pasa por A, es paralela a 7 v corta a 7.
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2005/5/B/4

Ejercicio 4. Se sabe que las rectas

r= ;il—fit v .s-={'l:_y+2:3
Wbt : 6r 422 =2

estdn contenidas en un mismo plano.
(a) [1'25 puntos] Calcula b.

(b) [1°25 puntos] Halla la ecuacion del plano que contiene a las rectas r y s.

2005/6/A/4

N . z—2
Ejercicio 4. Considera un plano n =z +y+mz=3ylarectar=or=9y 1= 5

(a) [0°75 puntos| Halla m para que r y m sean paralelos.
(b) [0°75 puntos] Halla m para que r v  sean perpendiculares.

(c) [1 punto] ;Existe algtin valor de m para que la recta r esté contenida en el plano 77

2005/6/B/4

Ejercicio 4. Sean los planos m =2r+y—24+5=0yv m=z+2y+2+2=0.
(a) [1’5 puntos] Calcula las coordenadas del punto P sabiendo que estid en el plano m; v que su

proyeccién ortogonal sobre el plano 72 es el punto (1,0, —3).

(b) [1 punto] Calcula el punto simétrico de P respecto del plano ms.

2004/1/A/4

Ejercicio 4. [2°5 puntos] Calcula el drea del tridngulo de vértices A(0,0,1), B(0,1,0) y C, siendo C la

proyeccion ortogonal del punto (1,1,1) sobre el plano z + y+ 2 = 1.

2004/1/B/4

r—2y+z2=0
20 —2=—4

m=x — 2y — z = 2. Halla la ecuacion de la recta que pasa por A, es paralela a 7 y corta a r.

v el plano

Ejercicio 4. [2'5 puntos] Considera el punto 4(0,1, —1), la recta r

2004/2/A/4

Ejercicio 4. [2’5 puntos] Se sabe que el tridngulo ABC' es rectdngulo en el vértice C', que pertenece a
la recta interseccién de los planos y+2 =1 e y—32+3 =0, y que sus otros dos vértices son A(2,0,1)
v B(0,-3,0). Halla C y el area del tridangulo ABC.
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2004/2/B/4

Ejercicio 4. [2°5 puntos] Halla la perpendicular comin a las rectas

r=<{ y=1 g s=¢ y=04-1
r=a z=—1.

2004/3/A/4

Ejercicio 4. [2°5 puntos] Considera las rectas

Tvz{x :y y Sz{‘EJF'y:l
z2=2 :

z = 3.
Halla la ecuacion de una recta que corte a r v s v sea perpendicular al plano z = 0.

2004/3/B/4

Ejercicio 4. Sean los puntos A(1,0,—1) v B(2,—1,3).
(a) [1'5 puntos] Calcula la distancia del origen de coordenadas a la recta que pasa por A v por B.

(b) [1 punto] Calcula el drea del paralelogramo de vértices consecutivos ABC'D sabiendo que la recta
determinada por los vértices C' y D pasa por el origen de coordenadas.

2004/4/A/4

Ejercicio 4. [2°5 puntos] Halla la distancia entre las rectas

r= r=0 z—2 v 8 rol=1-2z
- 1 i y=0.

-3

2004/4/B/4

Ejercicio 4. [2’5 puntos] Considera los puntos P(6,—1,—10), Q(0,2,2) y R, que es el punto de inter-
seccion del plano m =2z + Ay + 2 — 2 =0 y la recta

_{ r+y+z2z—-1=0
= -
y=1.

Determina A sabiendo que los puntos P, @ v R estan alineados.

2004/5/A/4
x = 1+ A
Ejercicio 4. Considera el plano r=2r+y —2+7=0ylarectar=4{ v = 1+ A
z = 1+ 3\

(a) [1 punto] Halla la ecuacién de un plano perpendicular a 7 y que contenga a la recta r.

(b) [1’5 puntos] ;Hay algin plano paralelo a ™ que contenga a la recta r? En caso afirmativo determina

sus ecuaciones,
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2004/5/B/4

Ejercicio 4. Las rectas

r+y—2=0 z+y—6=0
= s

2e4+2y+2—4=0 r+y—2—6=0

contienen dos lados de un cuadrado.

=
Il

(a) [1’25 puntos] Calcula el drea del cuadrado.

(b) [1°25 puntos] Halla la ecuacién del plano que contiene al cuadrado.

2004/6/A/4

Ejercicio 4. Sean los puntos A(1,2,1), B(2,3,1), C'(0,5,3) v D(—1,4,3).
(a) [1 punto] Prueba que los cuatro puntos estdn en el mismo plano. Halla la ecuacién de dicho plano.
(b) [0°75 puntos| Demuestra que el poligono de vértices consecutivos ABCD es un rectangulo.

(c) [0°75 puntos] Calcula el drea de dicho rectangulo.

2004/6/B/4

Ejercicio 4. [2’5 puntos] Dados los vectores u = (2,1,0) y " = (—1,0,1), halla un vector unitario
que sea coplanario con ¥ v @ v ortogonal a v,

2003/1/A/4

Ejercicio 4. Se sabe que los puntos A(1,0, —1), B(3,2,1) y C(—7,1,5) son vértices consecutivos de un
paralelogramo ABCD.

(a) [1 punto] Calecula las coordenadas del punto D.

(b) [1°5 puntos] Halla el drea del paralelogramo.

2003/1/B/4

Ejercicio 4. [2’5 puntos] Los puntos A(1,1,0) y B(2,2,1) son vértices consecutivos de un rectangulo

ABCD. Ademss, se sabe que los vértices C' y D estdn contenidos en una recta que pasa por el origen de
coordenadas. Halla C' v D.

2003/2/A/4

Ejercicio 4. [ 2’5 puntos] Halla la ecuacién de la recta que pasa por el punto (3,1, —1), es paralela al
plano 3z — y + » = 4 y corta a la recta interseccién de los planos r + 2 =4 v r —2y+ 2 = 1.

2003/2/B/4

. : —z =1
Ejercicio 4. Considera la recta r = { ftyz : velplanor =z — 2y + 2 = 0.

(a) [1 punto] Calcula el haz de planos que contienen a la recta r.

() [1’5 puntos] Halla el plano que contiene a la recta v y corta al plano m en una recta paralela al
plano z = 0.
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2003/3/A/4

s e . o o rt+y+z2+2=0
Ejercicio 4. Considera el punto P(—2,3,0) v la recta r = { % -y +t+1 = 0.
(a) [1 punto] Halla la ecuacién del plano que pasa por P v contiene a la recta r.

(b) [1’5 puntos] Determina el punto de r méas préximo a P.

2003/3/B/4

Ejercicio 4. Considera una recta r y un plano 7 cuyas ecuaciones son, respectivamente,

r=1 T =
y=t (tcR) y=a (a, B ER).
=10 z=0

(a) [1°25 puntos] Estudia la posicién relativa de la recta r v el plano .

(b) [1’25 puntos] Dados los puntos B(4,4,4) v €(0,0,0), halla un punto A en la recta r de manera
que el triangulo formado por los puntos A, B v C sea rectangulo en B.

2003/4/A/3 y A/4
NO tiene ej. de algebra esta opcidn, sino dos de geometria

Ejercicio 3. Considera los vectores u = (1,1,1), v = (2,2,a) y w = (2,0,0).

(a) [1°25 puntos] Halla los valores de a para los que los vectores @, v y o son linealmente indepen-
dientes.

(b) [1°25 puntos] Determina los valores de a para los que los vectores @ + ¢ y @ — w son artagonales,

Ejercicio 4. [2°5 puntos] Sabiendo que las rectas

r = 14+p
r=r=y==2z V §= y = 3+p
o= —p

se cruzan, halla los puntos A v B, de r v s respectivamente, que estan a minima distancia.

2003/4/B/4
S \ ‘ -1 y+1 =z .
Ejercicio 4. [2’5 puntos] Determina el punto P de la recta r = 5— =1 =3 due equidista de
los planos
T=—-34+A
m=z+y+2+3=0 y m= y=—A+pu
z=—6—p

2003/5/A/4

Ejercicio 4. Se sabe que el plano II corta a los semiejes positivos de coordenadas en los puntos A,
B y C, siendo las longitudes de los segmentos OA, OB y OC de 4 unidades, donde O es el origen de
coordenadas.

(a) [0°75 puntos] Halla la ecuacién del plano IT.
(b) [1 punto] Calcula el drea del tridangulo ABC.

(¢) [0°75 puntos] Obtén un plano paralelo al plano II que diste 4 unidades del origen de coordenadas.
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2003/5/B/4

Ejercicio 4. [2’5 puntos] Halla la perpendicular comun a las rectas
r=1+a =7
r=4¢ y=uo v s=q y=2+28
¥ = —(¥ z=0.
2003/6/A/4

r—3y+2=0

Ejercicio 4. Considera el planom=2 — 2y +1 =0 y la recta r = { o y4az+2=0.

(a) [1’25 puntos] Halla el valor de a sabiendo que la recta estd contenida en el plano.

r—3y+z2=0

sy 1, p 2 i o P rla rects ¢ —
(b) [1°25 puntos] Calcula el angulo formado por el plano 7 y la recta s = { g4zt 2=0.

2003/6/B/4

Ejercicio 4. [2°5 puntos] Halla la ecuacién de una circunferencia que pase por el punto (—1, —8) y sea
tangente a los ejes coordenados.

2002/1/A/4

Ejercicio 4. Considera los puntos A(1, 3,2}, B(1,1,2) v C'(1,1, 1).
(a) [1'25 puntos] jPueden ser A, By €' vértices consecutivos de un rectangulo? Justifica la respuesta.

(b) [1'25 puntos] Halla, si es posible, las coordenadas de un punto D para que el paralelogramo ABC'D
sea un rectangulo.

2002/1/B/4

Ejercicio 4. Considera los puntos
A(L1,1), B(2.2.2), C(1,1.0) v D(1,0,0)

(a) [1'25 puntos] Halla la cenacidn del plano que contiene a los puntos A y B y no corta a la recta
determinada por ¢y D,

(b) [1'25 puntos] Ialla las ecuaciones de la recta determinada por los puntos medios de los segmentos
AB v CD.

2002/2/A/3

Ejercicio 3. [2°5 puntos] Considera los puntos
AL, 1.2), B(1,3.0) y C(0,0,1).

J

Halla el punto simétrico de A respecto de la recta que pasa por By O

2002/2/B/3

Ejercicio 3. Sea 7 el plano de ecuacion 3z — y + 2z — 4 = 0,

(a) [1 punto] Halla la ecuacion del plano 7 que es paralelo a @y pasa por el punto P(1, ~2,2).

(b) [1°5 puntos] Halla la ccuacidn del plano ms perpendicular o ambos que contiene a la recta
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2002/3/A/4

Ejercicio 4. Los puntos A(1,0,2) v B(—1,0, —2) son vértices opuestos de un cuadrado.
(a) [1 punto] Calcula el drea del cuadrado.

(b) [1’5 puntos] Calcula el plano perpendicular al segmento de extremos A y B que pasa por su punto

medio.

2002/3/B/4

Ejercicio 4. Considera el plano v =2 — y + 22 = 3 v el punto A{ -1, —4,2).

(a) [1 punto] Halla la ecuacidn de la recta perpendicular a 7 que pasa por A.

(b) [1’5 puntos] Halla el punto simétrico de A respecto de .

2002/4/A/4
Ejercicio 4. [2’5 puntos] Calenla la ecuacion de una recta que pasa por el punto de interseccién del
x
plinor=z+y - z+6=0conlarectas= =y 2=2z+1y esparalela a la recta
[l
o 3z4+y—4 =0
Tl o 3y+zo1 =0
2002/4/B/4

Ejercicio 4. [2°5 puntos] Calcula el drea del tridangulo de vértices

A(1,1,2), B(L0,-1) v C(1,-3,2).

2002/5/A/4

Ejercicio 4.[2’5 puntos] Determina la recta que no corta al plano de ecuacion z — y + 2z = 7 v euvo
punto mas cercano al origen es (1,2, 3).

2002/5/B/4

Ejercicio 4. [2°5 puntos] Sabiendo que las rectas

T z= T —2 z =
r= HY ! vy s= T2V “
T—y=2 ' 2et+z=a

se cortan, determina a v el punto de corte.

2002/6/A/4
Ejercicio 4. [2°5 puntos] Halla el punto de la recta r = { o rj;;f l __ i que esta mas cercano al
punto P(1,-1,0). S
2002/6/B/4
Ejercicio 4. Considera la recta r v el plano 7 siguientes
r:{ ;l ”:: “l :E; . T=2r - y=b

(a) [1’5 puntos] Determina a v b sabiendo que r estd contenida en 7.

(b) [1 punto] Halla la ecuacidn de un plano que contenga r y sea perpendicular a 7.
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2001/1/A/4

Ejercicio 4. [2'5 puntos] Determina el centro v el radio de la circunferencia que pasa por el origen de
coordenadas, tiene su centro en el semieje positivo de abscisas v es tangente a la recta de ecuacion 2 +y = 1.

2001/1/B/4

Ejercicio 4. [2'5 puntos]| Considera los puntos

A(1,0.3), B(3.-1.0), €0, -1.2) v Dla.b,—1).

Halla a v b sabiendo que la recta que pasa por A v 8 corta perpendicularmente a la recta que pasa por C' v L,

2001/2/A/4

Ejercicio 4. [2'56 puntos] Halla la ecuacion del plano que pasa por el punto A(1,0. —1), es perpendicular al
z—2y =10

plano @ —y + 2z 4+ 1 =0 v es paralelo a la recta { -0

2001/2/B/3

Ejercicio 3. [2°5 puntos| Calcula a sabiendo que los planos

ar+y—Tz=-5 v &+ ff}+ri2.'_ =8

sp cortan en una recta gque pasa por el punto A(0.2. 1) pero que no pasa por el punto B(6. =3, 2).

2001/3/A/4

Ejercicio 4. Considera los planos
1 =2x4+5=0 v m=3r+3y—4=10
(a) [1'25 puntos] ;Qué dngulo determinan ambos planos?

(b) [1°25 puntos]| Halla el plano que pasa por el origen de coordenadas v es perpendicular a los dos planos

dados,

2001/3/B/3 y B/4 El 3% ejercicio tiene parte de algebra y geometria.

Ejercicio 3. Considera el sistema

mr+y—z =1 )
r—my+z =4
r+y+mz =m

(a) [1°5 puntos| Disciitelo segiin los valores de m.
(b) [1 punto] ;Cuil es, segin los valores de m, la posicidn relativa de los planos cuyas ecnaciones respectivas

son las tres que forman el sistema?

3r+2y =10

Ejercicio 4. Sea r la recta de ecnaciones r = { 3 4 0
el z = U

(a) [1’5 puntos] Halla los puntos de r cuva distancia al origen es de 7 unidades.

(b) [1 punto]| Halla la ecuacidn del plano perpendicular a » que pasa por el punto £2(1, 2, —1).

2001/4/A/4

Ejercicio 4. [2°56 puntos] Halla las coordenadas del punto simétrico de A(0, =1, 1) con respecto a la recta

xz—5 x—2
=4 =

2 3

2001/4/B/4

R . y+2  z-=3 . . .
Ejercicio 4. [2'56 puntos] Halla el punto de la recta o = y = 1 que equidista del punto A(1, 2,1} v del

D)

origen de coordenadas,
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2001/5/A/4

Ejercicio 4. Considera el plano 22 4+ y+ 22 —4 =10,

(a) [1°75 puntos]| Halla el drea del tridngulo cuyos vértices son los puntos de corte del plano dado con los ejes
coordenados,

(b) [0°75 puntos] Calcula la distancia del origen al plano dado.

2001/5/B/3

Ejercicio 3. [2°5 puntos| Determina todos los puntos del plano 22 —y +22 —1 = 0 que equidistan de los puntos
A(3.0,=2) v B(1.2,0). ;Qué representan geométricamente?

2001/6/A/4

Ejercicio 4. (2’56 puntos] Considera los tres planos signientes:
m=a+y+z=1 m=z—-—y+2=2 y m=3dr+y+3z=9>

]

JSecortan m v w7, jHay algiin punto que pertenezcea a los tres planos?

2001/6/B/4

Ejercicio 4. [2°5 puntos| Considera los puntos A(1,2.3), B(3.2,1) v €'(2,0.2). Halla el punto simétrico del
origen de coordenadas respecto del plano que contiene a A, B v C.
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